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New bounds for 3-part Sperner families

Legyen X egy véges halmaz. Tekintsük X egy k részes partícióját, azaz X=X1 [image: ]  X2 [image: ]  ... [image: ]  Xk, ahol Xi-k páronként diszjunktak.  X részhalmazainak egy F családja k-résszes Sperner család X-en erre a partícióra nézve, ha nincs két különböző  F1, F2 eleme úgy, hogy F1[image: ]  F2 and F2\ F1[image: ]  Xj valamely 1[image: ]  j [image: ]  k-ra.
Legyen |X|=n, |Xi|=ni. A maximális Sperner család méretét X-en jelöljük g(n1 ,n2,...,nk)-val. Legyen f(n,k) ezen g(n1,n2,...,nk) maximuma rögzített n-re. 
Ezzel a jelöléssel a Sperner-tétel: f(n,1)=[image: ]  . Katona és Kleitman bizonyította a 2-részes Sperner tételt: g(n1,n2)=[image: ] .
A többrészes (k>2) esetben számos eredmény származik Füreditől illetve Griggs, Odlyzko, Shearertől. Ők bizonyították, hogy a következő határérték létezik[image: ] . Ezt dk-val jelöljük. Meghatározták dk aszimptotikus értékét, de a pontos érték nem ismert kivéve k=1 és 2 esetet, amikor d1=d2=1.
Új korlátokat mutatunk d3-ra: 1,05<d3<1,0722. Továbbá megmutatjuk Aydinian, Czabarka, Erdős, Székely egy sejtéséről, ami arról az esetről szól, amikor minden rész mérete  [image: ] , hogy nem igaz.
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