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Az OTDK munkénkban vizsgalt {6 probléma a kovetkezo:

Legyenek a és b pozitiv egészek és p(z) egy legalabb masodfoku, egész egyiitthatds polinom.
Adott a pozitiv egész szamoknak egy 2 szinnel val6 kiszinezése. Az a kérdés, hogy igaz-e
tetsz6leges ilyen szinezés esetén, hogy az ax+by=p(z) egyenletnek talalhato végtelen sok
olyan (x,y,z) megoldasa, melyben x, y és z egysziniiek. (Ha ez igaz, akkor az egyenletet 2-
Ramsey-nek nevezziik.)

A munka elézménye, hogy Hong Liu, Sandor Csaba, és témavezetonk, Pach Péter Pal teljesen
megoldottak ezt a problémat az a=b=1 esetben, vagyis teljesen karakterizaltak azokat a p
egész egylitthatos polinomokat, melyekre x+y=p(z) 2-Ramsey. (Pontosan azok a polinomok
lesznek 2-Ramsey-k, melyekre p(1)p(2) paros.)

Ezt kdvetden mi (tehat az OTDK-palyamunka négy szerzdje) kozos kutatdsunkban, melyet
2021 nyaran végeztiink, azzal a célkitlizéssel dolgoztunk, hogy a Liu, Sandor és Pach altal
készitett bizonyitast a lehetd legjobban adaptéljuk arra az esetre, amikor a és b most mar nem
feltétleniil 1, hanem tetszdleges pozitiv egészek.

A bizonyitas atiiltetése soran szamos 10j, kombinatorikai illetve szamelméleti akadaly vetddott
fel, melyeket mi (szerzok) oldottunk meg. Voltak olyan 1épések, melyeknél sziikség volt
bizonyos 1j technikai feltételek bevezetésére ahhoz, hogy a bizonyitas miikddni tudjon, igy
keletkezett a f6 eredményiink, a dolgozat 1.1. Tétele. Ezen tétel 6 konkrét feltétel teljesiilése
esetén igazolja, hogy az ax+by=p(z) egyenlet 2-Ramsey.

Ezen tétel ugyan dnmagaban eléggé technikai jellegii, de foként azért értékes, mert kovetkezik
beldle bizonyos ,,sz&ép” polinomosztalyok 2-Ramseysége. Az alabbi kovetkezmények
igazolasa szintén a mi sajat munkank:

e 1.2. Kovetkezmény. Legyenek a és b relativ prim pozitiv egész szamok. Ha a
p(z)=aaz’+...+a1z egész egyiitthatés polinomra igaz, hogy d>=2, ag>0 és a1#0, akkor
az ax+by=p(z) egyenlet 2-Ramsey.

e 1.3. Kovetkezmény. Legyenek a és n pozitiv egészek ugy, hogy n>=2. Ekkor ax+y=z"
2-Ramsey.

e 1.5. Kévetkezmény. Legyenek a, b, ¢ pozitiv egészek, melyekre (a,b)=1, (a,c)=2' és
(b,c)=2" valamilyen 1, I’ természetes szamokra. Ekkor az ax+by=cz’ egyenlet 2-
Ramsey.

A cikkben szerepld masik két kovetkezmény (1.4. és 1.6.) igazoldsa szintén a mi sajat
munkank.

A munkat angol nyelven benyujtottuk a Discrete Mathematics cimii folyoirathoz (Pach Péter
Pal témavezetonkkel kdzosen), ahol azt 2023. januarban kozlésre elfogadtak.
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