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Magasabb hatvány Diofantikus halmazok

Legyen [image: ]  rögzített egész szám. Páronként különböző nem nulla racionális számok egy [image: ]  halmazát [image: ] -adik hatvány racionális Diofantikus [image: ] -esnek mondjuk, ha bármely [image: ]  esetén
                                                                           [image: ] 
valamely [image: ]  racionális számok választása mellett. Két természetes probléma fogalmazható meg.
Mennyi eleme lehet egy Diofantikus halmaznak, továbbá adott elemszám esetén mi állítható az ilyen tulajdonságú halmazok számosságáról? A kérdések kiterjedt, régre nyúló, ma is aktív szakirodalommal rendelkeznek.
A témában szereplő legrelevánsabb eredmények, [image: ]  kitevő és egész értű halmazok esetén, hogy végtelen sok Diofantikus négyes létezik, de nem létezik Diofantikus ötös. Racionális értékű halmazok esetén végtelen sok Diofantikus hatos létezik, hetesre azonban még egyetlen példát sem ismerünk. Amennyiben [image: ] a mi kontextusunkban a legrelevánsabb eredmények Bugeaud és Dujella nevéhez köthetők, akik egyrészt abszolút felső korlátot adtak a lehetséges egész értékű Diofantikus halmazok méretére, másrészt néhány egyszerű példát is mutattak hármasokra [image: ]  és[image: ] esetekben, de nem ismerünk dokumentált négyest, és már hármasok végtelen családja sem lelhető fel a szakirodalomban.
A dolgozatban eleinte a racionális Diofantikus halmazokat vizsgáljuk, kezdetben általános, majd specializált hatványkitevők választása mellett. Megmutatjuk, hogy tetszőleges [image: ] esetén végtelen sok [image: ] -adik hatvány Diofantikus hármas létezik.  Ezt követően definiáljuk az úgynevezett Diofantikus párok által indukált görbéket, továbbá azok néhány alapvető tulajdonságát ismertetjük.
Végezetül a [image: ] esetet részletezzük. Definiáljuk a 3-leszállás homomorfizmust és ennek segítségével elégséges feltételt adunk bővítések konstrukciójára. Megmutatjuk, hogy bármely[image: ] harmadik hatvány racionális Diofantikus pár végtelen módon bővíthető hármasokká, amennyiben nem [image: ] vagy [image: ] . 
 Végezetül belátjuk, hogy végtelen sok harmadik hatvány Diofantikus négyes létezik.
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