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Bevezetés

1 17n
Qn = [— 5 E] centralis hipersikmetszetének térfogata a hipersik

v € S"1 normalvektoranak fiiggvényében:
o(v) = Vol,_1 (Qn N vJ‘) .

Ismert eredmények:
e Pdlya (1913) integralformulajaval o(v) kiszamolhaté.
@ A minimalis metszetek parhuzamosak @, hiperlapjaval,
térfogatuk 1 (Hadwiger (1972)).
o A maximalis metszetek merglegesek @, 2-dimenziés lapjanak
foatljara, térfogatuk /2 (Ball (1986)).
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Diagonalis iranyok

Definicié

Q, k-dimenziés lapjanak f6atléjaval parhuzamos egységvektorokat
diagonalis iranyoknak nevezziik.

A koordinatak permutaciéjatél és elGjelétsl eltekintve

1
dnk = —=(1k,0p—k).
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Diagonalis iranyok

Definicié
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Diagonalis metszetek maximalitasa

Tétel (Pournin (2023))

Minden k > 3 esetén a k-diagonalis metszetek szigoriian lokalisan
maximéalisak Q,, centrélis metszetei kozétt, ha n > 4.
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Diagonalis metszetek maximalitasa

Tétel (Pournin (2023))

Minden k > 3 esetén a k-diagonalis metszetek szigoriian lokalisan
maximéalisak Q,, centrélis metszetei kozétt, ha n > 4.

V

A Q, N1} fédiagonalis metszetek szigorian lokalisan maximalis
térfogatiak Q, centralis metszetei k6z6tt, ha n > 4.

A bizonyitas Lagrange-féle multiplikdtor médszerrel torténik. A
Lagrange-fiiggvény Hesse-matrixanak a d, helyen vett
fé6minorjainak elgjelét kell meghataroznunk.

Jeldlje Hp, az m-edik f6minort (m = 3,...,n). Ha
vm (-1)""'H, >0,

akkor o(v)-nek szigort lokalis maximuma van a d,, helyen.
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IntegralegyenlGtlenségek

Laplace-Pélya integral

In(r) = 1 /OO (Sin—x)ncos(rx) dx

X
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IntegralegyenlGtlenségek
Laplace-Pélya integral

In(r) = 1 /OO (Siix)ncos(rx) dx

T J—c0

Tétel (Ambrus, Gargyan (2024, Adv. Math.))
Legyen n > 4 és r olyan egészek, hogy —1 < r < n— 2. Ekkor

J,,(r—i—2)< n—r (n—r—=2)(n—r+2)
Jo(r) —n+r+2  (n+r)(n+r+4) °

\,
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IntegralegyenlGtlenségek
Laplace-Pélya integral

In(r) = 1 /OO <Sinx)ncos(rx) dx

T Jooo N\ X

Tétel (Ambrus, Gargyan (2024, Adv. Math.))
Legyen n > 4 és r olyan egészek, hogy —1 < r < n— 2. Ekkor

J,,(r—i—2)< n—r (n—r—=2)(n—r+2)
Jo(r) —n+r+2  (n+r)(n+r+4) °

4n — 8
7

Jn(r +2)
In(r)

Legyen n > 4 és r olyan egészek, hogy —1 < r < [ -‘ Ekkor

(n—r)? (4n—T7r —8)(4n+3r+6)
(n+r+2)2  (4n+7r+6)(4n—3r)

<
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Euler-szamok

A(m, 1) az {1,..., m} halmaz azon ¢ permutaciéinak a szama,
melyekre pontosan / — 1 darab olyan i elem van, amire
o(i+1)>o(i).

Az explicit formulakbdl adédik az alabbi Gsszefiiggés:

A(m, 1) = mlUpi1(2/ — m—1).

Igy a szomszédos Euler-szamok hanyadasat tudjuk becsiilni:

Kovetkezmény
3 .m 1/11m+ ,
Tetszbleges m > 3 és 0 < /< 5[ - J egészekre
A(m, 1+ 1)

C e < ——=<d —m—1-
m+12/—m—-1 > A(m, /) > Um41,2/[—m—1
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Euler-szamok maximumai

My := max A(m,l) = A(m, LgJ + 1). J

I=1,....m

Laplace-Pélya integralra atirva:

m!Jym11(1), ha m paros
My =
m!Jm11(0), ha m paratlan
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Euler-szamok maximumai

My := max A(m,l) = A(m, LgJ + 1). J

I=1,....m

Laplace-Pélya integralra atirva:

_ Mmn ) Jmy1(1), ha m paros,
| Jms1(0), ha m pératlan.

Tétel (Lesieur és Nicolas (1992, Eur. J. Comb.))

Minden p > 1-re

2p - fep+1) - 2p+1
2p+1 " f2p—1) 2p+2°
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A rekurzids Gsszefliggés alkalmazva

hial0) _ (0020 (D) 0y

(0~ 2n(n+1) \Z,0) " nt2

A bizonyitott becslések alapjan

(n+2)(n® +2n—2)

n Jn 2(0)
<7 n(n+1)(n+4)

n+1 = Jy(0)

<
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A rekurzids Gsszefliggés alkalmazva

hial0) _ (0020 (D) 0y

(0~ 2n(n+1) \Z,0) " nt2

A bizonyitott becslések alapjan

(n+2)(n® +2n—2)

n Jn 2(0)
<= n(n+1)(n+4)

n+1 7= Jy(0)

<

Atirva az f sorozatra az alabbi allitast kapjuk:

Kovetkezmény

Minden p > 2-re

2p < f(2p+1)

(p+1)(2p° +2p —1)
2p+1 - f(2p—1) '

= pp+2)2p+ 1)

Tehat az alsé korlatra sikeriilt egy tisztan kombinatorikus,
egyszeriibb bizonyitdst adnunk.
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Készondm a figyelmet!
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